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Soient k(t) le stock de capital physique d’une économie à l’instant t, L(t) la po-
pulation qui croît au taux constant n > 0, α ∈]0, 1[ un paramètre technologique,
s ∈]0, 1[ le taux d’épargne et δ ∈ [0, 1] le taux de dépréciation du capital phy-
sique. La dynamique du stock de capital physique est décrite par l’équation
suivante :

K̇(t) = sY (t)− δK(t)

et la technologie de production est de type Cobb-Douglas :

Y (t) = K(t)αL(t)1−α

(1) Donnez une interprétation du paramètre α de la technologie de produc-
tion. (2) Interprétez la loi d’évolution du stock de capital physique (la première
équation). (3.a) Décrivez la dynamique du capital par tête k(t) = K(t)/L(t), en
montrant que :

k̇(t) = sk(t)α − (n+ δ)k(t)

(3.b) Interprétez cette équation. (4) Donnez une expression analytique du taux
de croissance du stock de capital physique par tête. (5) Représentez graphique-
ment le taux de croissance du stock de capital physique par tête (en expliquant
la construction du graphique) et commentez. (6) Calculez l’état stationnaire du
modèle (pour le capital par tête, la production par tête et la consommation par
tête). (7) Quel est le rapport entre l’état stationnaire du stock de capital par tête
et le niveau de long terme du capital par tête? Justifiez votre réponse. (8.a) Quel
est le taux de croissance du produit par tête à court et à long terme? (8.b) Quel
est le taux de croissance du produit à court et à long terme? (9) Montrez que ce
modèle prédit une relation décroissante entre le taux de croissance du produit
par tête et le niveau du produit par tête. Quelle est l’hypothèse au centre de
cette prédiction? (10) Que pouvez-vous dire de la dynamique du capital par
tête ou du produit par tête lorsque α = 1?
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